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 مرعاوظوؼرثش فٓ انمغرُْ انمىغُب إنٓ مؼهم مرؼامذ َ      ; ,O u v  انىقطرٕهA  َB ٍما ٕلاحقر 

4 2AZ i  َ3BZ i  

Bانؼذد انمشكة  نمصهصٓاأكرة ػهّ انشكم انعثشْ شم انشكم  -أ°( 1 A
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 ABOاعرىرط طثٕؼح انمصهس -ب     

Mانىقطح  Zلاحقرٍا  Mانمغرُْ انزْ ٔشفق تكم وقطح  فٓ Rوؼرثش انرحُٔم انىقطٓ °( 2   لاحقرٍاZ  
 O إنّ Bَ ٔحُل  B إنّ Aَ انزْ ٔحُل انىقطح  

R  :ٌٓ 1انؼثاسج انمشكثح نهرحُٔم انىقطٓ  أنتٕه  - أ 3Z i Z i     

 َ ػىاصشي انممٕضج  Rػٕه طثٕؼح انرحُٔم  - ب

 Rتانرحُٔم  Oصُسج انىقطح  Cلاحقح انىقطح   CZػٕه  - خ

 ABOCاعرىرط طثٕؼح انشتاػٓ  - ز

4حٕس : Zمه انمغرُْ لاحقرٍا  Mػٕه معمُػح انىقظ  - ض 2Z i Z   

2Zمه أظم °( 3 i  وضغ :
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Lتٕه أن  - أ i  

تٕه أن :  - ب   
2 2

2 2 0Z i Z i       

 ػذد حقٕقٕا. nLحٕس  nػٕه انؼذد انطثٕؼٓ  - خ
 

 ( : ن 00التمريه الثاوي) 

انفضاء مىغُب إنٓ مؼهم مرؼامذ َ مرعاوظ  ; , ,O i j k  وؼرثش انمعمُػح S  نهىقظ x,y;zM :حٕس 
2 2 2 4 5 0x y z y     

تٕه أن  °(1 S .عطح كشج ٔطهة ذؼٕٕه مشكضٌا َ وصف قطشٌا 

وؼرثش انمغرُْ °( 2 Q:ّ 2 انمؼشف تانمؼادنح 2 2 0x y z    

حذد انُضغ انىغثٓ نهمغرُْ -أ Q  عطح انكشج َ S 

تٕه أن وقظ ذقاطغ انمغرُْ  -ب Q  َْانغطح انكش َ S . دائشج ٔطهة ذحذٔذ مشكضٌا َ وصف قطشٌا ٌُ 

وؼرثش انمغرُْ °( 3 mP  انمؼشف تانمؼادنح 2 1 2 1 2 0mx m y mz m       حٕسm .ٓػذد حقٕق 

نٕكه - أ   انمغرقٕم انزْ ٔشمم انىقطح 0; 1;0A   ًٍٕشؼاع ذُظ َ 1;0; 2u  . 

انمغرقٕم  أنتٕه °   ُْمحرُِ فٓ انمغر mP 

انرٓ مه اظهٍا ٔكُن انمغرُْ mحذد انؼذد انحقٕقٓ  - ب mP  مماعا نغطح انكشج S 

انرٓ مه اظهٍا ٔكُن انمغرُْ mحذد انؼذد انحقٕقٓ  - خ mP ُْػمُدْ ػهّ انمغر Q 

 4من  0الصفحة 
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 (:ن 00التمريه الثالث) 

وؼرثش انمررانٕح انؼذدٔح  nu ّانمؼشفح ػهIN : ٓ0 كمأهu e ٓمه اظم كم ػذد طثٕؼ َn:1n nu u  
 : ٌُ أعاط انهُغاسٔرم انىٕثٕشْ.eحٕس

َ نركه انمررانٕح  nvٓانمؼشفح مه اظم كم ػذد طثٕؼn  :حٕس ( )n nv Ln u 

تٕه أن  -أ°(  1 nv.مررانٕح ٌىذعٕح ٔطهة ذحذٔذ أعاعٍا َ حذٌا الأَل 

 nتذلانح  nuشم اعرىرط ػثاسج nتذلانح  nvأكرة -ب       

0: وضغ  nمه اظم كم ػذد طثٕؼٓ°( 2 1 ....n nS v v v    ،0 1 .....n np u u u    

n  :nSأشثد أن مه اظم كم ػذد طثٕؼٓ - أ

np e 

n تذلانح  nSأكرة ػثاسج - ب n ػثاسج  np اعرىرط  شم   nتذلانح  

 nP  شم اعرىرط وٍأح nSػٕه وٍأح  - ت

 

 (:ن 00التمريه الرابع)

(Iنركهg  ّانذانح انؼذدٔح انمؼشفح ػه 1; :حٕس  2 2 4ln( 1)g x x x x    حٕس (ln  انهُغاسٔرم 

)  انىٕثٕشْ( ).ذمصٕهٍا انثٕاوٓ كما ٌُ مثٕه فٓ انشكم انمقاتم 

)تقشاءج تٕاوٕح نهمىحىّ°( 1 )  : ػٕه ػذد حهُل انمؼادنح  0g x  

أحغة°(2 2g  شم تٕه أن انمؼادنح  0g x  ذقثم حلا َحٕذا :2,87حٕس 2,88  

إشاسجxاعرىرط حغة قٕم °( 3 g x  ّػه 1;. 

(IIنركهf  ّانذانح انؼذدٔح انمؼشفح ػه  1; :حٕس 
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( )fC ذمصٕهٍا انثٕاوٓ فٓ انمغرُْ انمىغُب إنّ مؼهم مرؼامذ َ مرعاوظ( ; , )o i j 
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َفغش انىرٕعح تٕاوٕا شم أحغة  lim

x
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) تٕه أن انمغرقٕم   -أ  °( 2 )3رْ انمؼادنحy x    ّمقاسب مائم نهمىحى( )fC 
)أدسط َضؼٕح انمىحىّ -ب        )fC انمغرقٕم  تانىغثح( ) 

مه  xتٕه أوً مه أظم -أ°(  3 1;    :نذٔىا 
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 َ شكم ظذَل ذغٕشاذٍا.    fاعرىرط اذعاي انذانح  -ب

 

)أسعم انمغرقٕم °( 4 )  ّانمىحى َ( )fC  :وأخز (  3,9f  ) 

انمؼشفح ػهّ  hنركه انذانح°( 5 1; :ٓكمأه
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ln( 1)h x x  
أحغة  - أ h x شم اعرىرط دانح أصهٕح نهذانح،f  ػهّ انمعال
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أحغة انركامم  - ب 
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f x dx .شم فغش انىرٕعح تٕاوٕا ، 

 

 
 4من  6الصفحة 

 

 

 
 



 المىضىع الثاوي
 

 (:  ن 05التمريه الأول )

وؼرثش فٓ معمُػح الأػذاد انمشكثح انمؼادنح °( 1 E  راخ انمعٍُلZ   :انرانٕح
3 2( 3 2 ) (2 2 3 ) 2 3 0z i z i z i      

تٕه أن انمؼادنح  - أ E  .ًذقثم حلا ذخٕهٕا صشفا ٔطهة ذؼٕٕى 

حم فٓ  - ب C انمؼادنح E. 

انمغرُْ مىغُب إنّ مؼهم مرؼامذ َ مرعاوظ °( 2 ; ,O u v 

1Kzَ انرٓ نُاحقٍا ػهّ انرشذٕة:   K،L  َMوؼرثش انىقظ  i ،1Lz i    َ3Mz i  

 فٓ انمؼهم انغاتق. K،L   َMانىقظ  أوشئ

L ٌٓ تانىغثح نهىقطح M  وظٕشج انىقطح  Nلاحقح انىقطح Nz ذحقق أن  -أ°( 3 2 3 2i  . 

َ صأَرً    Oانزْ مشكضي  rوؼرثش انذَسان  - ب
2


حٕس :  r M A َ r N C. 

 ػهّ انرشذٕة. A  َCنهىقطرٕه  Az  َCzػٕه انلاحقرٕه

حٕس :  2iانزْ لاحقح شؼاػً ٌٓ tوؼرثش الاوغحاب - خ t M D  َ t N B 

 ػهّ انرشذٕة. D  َBنهىقطرٕه  Dz  َBzػٕه انلاحقرٕه

ٌٓ مىرصف كلا مه انقطؼرٕه انمغرقٕمٕه  Kتٕه أن انىقطح  -أ°( 4 DB  َ AC 

Cتٕه أن:   - ب K
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 .ABCDشم اعرىرط طثٕؼح انشتاػٓ  

 

مؼهم مرؼامذ َ مرعاوظ  إنّ:  انفضاء مىغُب  ن(00)التمريه الثاوي ; , ,O i j k  وؼرثش انىقظ 1;0;2A 
، 0;1;2B  َ 1; 2;0C   ُْانمغر َ P  ً3انزْ مؼادنر 2 3 0x y z   . 

)ذؼٕه مغرُٔا A ،B  َCتٕه أن انىقظ    -أ   °(1 )ABC. 

ذحقق أن انشؼاع  - ب 1;1; 1n    ُْواظمٓ نهمغر( )ABC .ًشم اعرىرط مؼادنح دٔكاسذٕح ن 

 

تٕه أن انمغرُٕٔه   -أ°(  2 P  َ( )ABC . مرؼامذان 

تٕه أن ذقاطغ انمغرُٕٔه  - ب P  َ( )ABC  ٌُ انمغرقٕم   : ٓمؼشف ترمصٕهً انُعٕط
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 َعٕظ حقٕقٓ.   tحٕس              

أحغة انمغافح تٕه انىقطح  - خ 1;6; 2H    ُْانمغر َ( )ABC  شم تٕه أن انمغافحH  انمغرقٕم َ 

      َْذغا
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نركه °( 3   معمُػح انىقظ ; ;M x y z  : 2مه انفضاء حٕس 2 2 2 12 4 3 0x y z x y z       

تٕه أن  - أ  عطح كشج مشكضٌا ٌٓH .ٔطهة ذؼٕٕه وصف قطشٌا 

ما ٌُ انُضغ انىغثٓ نهمعمُػح  - ب   انمغرقٕم َ ؟ 

 

 
 4من  3الصفحة 



 (: ن 00التمريه الثالث)

1 )°  nv  ػهّ انمُظثح ذماما َ انمؼشفحانمررانٕح انٍىذعٕحIN  :تحٕس
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نهمررانٕح  qَ الأعاط  2vأحغة  - أ nv 

  n تذلانح nvأكرة - ب

2  )° nu  0انمررانٕح انؼذدٔح انمؼشفح تـ
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u  ٓ1: َ مه أظم كم ػذد طثٕؼ
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4 2
n nu u  : n  

 1u،2u،3uأحغة انحذَد  - أ

2nu فان : nتشٌه اوً مه اظم كم ػذد طثٕؼٓ - ب   

ػٕه اذعاي ذغٕش - خ nu .شم اعرىرط أوٍا مرقاستح 

انمررانٕح انؼذدٔح °( 3 nw ّانمؼشفح ػهIN  :تــn n nw u v  

n 2  :nwأشثد تانرشاظغ أن مه أظم كم ػذد طثٕؼٓ - أ   

 شم احغة وٍأرٍا. nتذلانح nuاعرىرط ػثاسج  - ب

1انمعمُع: nأحغة تذلانح  - خ 2
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 (:  ن 00التمريه الرابع )

حٕس: IRانذانح انؼذدٔح انمؼشفح ػهّ  fنركه 
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( )fC ذمصٕهٍا انثٕاوٓ فٓ انمغرُْ انمىغُب إنّ مؼهم مرؼامذ َ مرعاوظ( ; , )o i j 
 .  َػىذ    fوٍأاخ   احغة  - أ

:أحغة مه أظم كم ػذد حقٕقٓ°( 2 x    f x f x   
مارا وقُل ػه انىقطح                  A 0 ;  1 2ln ؟2  

 انذانح  شم  شكم ظذَل ذغٕشاذٍا. fأدسط اذعاي ذغٕش °( 3

انمؼادنح   mذحقق أوً مه أظم كم ػذد حقٕقٓ -أ°(  4 f x m  ٓذقثم حلا َحٕذا فIR 

ػذد حقٕقٓ ٔحقق:  a - ب  2f a  

حلا نهمؼادنح  aٔكُن  mقٕمح نــ  آٔحمه أظم  f x m؟ 

x :مه أظم كم ػذد حقٕقٓ  تٕه اوً    -أ°(    5 
2

2 ln 4
1

x

x

e
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تٕه أن انمغرقٕم  -ب             رْ انمؼادنحln 4y x   انمغرقٕم َ D2رَ انمؼادنح ln 4y x    

مائلان نهمىحىّ     مقاستان           fC          .  

6 )°  ػذد حقٕقٓ مُظة ذماما، وضغ   
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ln 4I f x x dx
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انرٓ ذحقق  ػٕه انقٕمح انمضثُطح نــ  - خ  1I  . 
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